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Legyen ABCDE egy olyan konvex 06tszog, amelynek minden oldala
egyenld, valamint C-nél és D-nél levé szdge derékszog. Jelolje P az AC
és BD 4tlok metszéspontjat. Igazoljuk, hogy a PA és PD szakaszok

egyenld hosszuak!
(25 pont)

Legyen z # —1,y # —1 olyan valés szdmok, melyekre zy = 1.
Igazoljuk, hogy ekkor teljesiil a
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egyenlétlenség! EgyenlSség milyen esetekben 4ll fenn? A vélaszat

indokoljal
(25 pont)

Legyen S a valos szamok egy olyan részhalmaza, mely zart a szorzasra,
azaz barmely két, nem feltétleniil kiilonboz8 S-beli szdm szorzata
szintén S eleme. Az S halmazt felbontottuk az A és B diszjunkt
halmazokra gy, hogy barmely, nem feltétlenil kiilénbz6 harom A-beli
szam szorzata A-beli, és barmely harom, nem feltétleniil kiilénbozé B-
beli szam szorzata B-beli. Igazoljuk, hogy A és B legalabb egyike zart

a szorzasral
(25 pont)

Hatarozzuk meg az sszes olyan f : Z — Z% egész szdmok halmazan
értelmezett és a pozitiv egész szdmok halmazéba képezd fliggvényt,
amelyre

fn=1)+ f(n+1) < 2/(n)

teljesiil minden n € Z esetén!

(25 pont)



