MATEMATIKA VERSENYFELADATOK

Zalaegerszeg, 2023. oktober 20.

1. Legyenek g, x1, ..., x,_1 valos szamok, ahol n > 2. Legyen tetszGleges

1 egészre x,;., = x;. Igazoljuk, hogy

n—1

Z ZT; (BZEZ - 4[L’i+1 + ZEH_Q) Z 0.
1=0

(25 pont)

2. Legyen ABC egy haromszog a sikon. Legyen D és E rendre a
haromszog AB és AC oldalanak egy-egy belsé pontja. Legyen |AD| =

1, |DB| =2, |BC| =4, |CE| =2és |[FA| = 3. Jelolje F a BC és DE

szakaszokat tartalmazo egyenesek metszéspontjat. Mennyi |C'F|, azaz

a COF szakasz hossza?
(25 pont)

3. Minden n pozitiv egészre jelolje d(n) n pozitiv osztoinak szamat, azaz
pl. d(1) =1,d(2) = 2 és d(4) = 3. Hatarozzuk meg az 0sszes n pozitiv

egészt, melyekre teljesiil a
din)+dn+1)=5
egyenlGség.
(25 pont)
4. Keressiik meg az 6sszes x,y valos szamot, melyek kielégitik az

x2+y2 - 9
1}2 2

LY
2—y 2-—u

egyenletrendszert.

(25 pont)



