MATEMATIKA VERSENYFELADATOK

Zalaegerszeg, 2021. oktéber 22.

1. Keressiik meg az 0sszes olyan f: R — R valos fliggvényt, mely minden
z,y € R esetén kielégiti az
F@) + f(y°) = (2 +9) f(=?) + F(57) — flay)
egyenletet.

(25 pont)

2. Legyen az ABC haromszog koréirhaté korének kozéppontja O és
magassagpontja M. Tegyiik fel, hogy AO = AM. Mennyi ekkor a

h&romszog A cstcsanal levs szoge?
(25 pont)

3. Legyen S = z129 + 2324 + Txzg + ... + T140T150. Megadhatoak az
T1,To, . - ., T1s0 Sz&mok figy, hogy mindegyikilk v/2 — 1 vagy v2+1, és
S értéke 121 legyen? Es tgy, hogy mindegyikiik v/2 — 1 vagy v/2 + 1
és S értéke 111 legyen?

(25 pont)

4. Legyen N pont megadva a sikon tgy, hogy nincs kéztitk hérom egy
egyenesre es6 pont. Mindegyik pont ki van szinezve piros, fehér vagy
z0ld szinnel. Barmely két pontot 6sszektd szakaszhoz hozzarendeliink
egy értéket az alabbi szabaly szerint:

e ha a szakasz legalabb egyik végpontja piros, akkor a szakasz értéke
0;

e ha a szakasz mindkét végpontja fehér vagy mindkét végpontja
z0ld, a szakasz értéke 1;

e ha a szakasz egyik végpontja fehér és a mésik z0ld, a szakasz értéke

—1.

Szamitsuk ki a szakaszokhoz rendelt értékek Osszegének minimumat

minden N > 2 pozitiv egész esetén.

(25 pont)



