MATEMATIKA VERSENYFELADATOK

Zalaegerszeg, 2018. oktober 19.

1. Igazoljuk, hogy az

r+ad -t —ab <1

egyenlGtlenség minden x € R esetén fennall.

(25 pont)

2. Legyen az ABC haromszog AC oldalén a D, és BC oldalan az E pont
tgy valasztva, hogy DE parhuzamos AB-vel (és téle kiilonbozik), és
érinti a haromszog beirhato korét. Legyen AB, AC, BC és DFE hossza
rendre ¢, b, a, z. Bizonyitsuk be, hogy

a+b+c> 8x.

(25 pont)

3. Legyen {a, : a, = ag + nd,n € ZJ} egy végtelen, csak pozitiv tagi
szamtani sorozat. Igazoljuk, hogy ha van olyan a > 1 egész szam,
melynek az {a, } sorozat két kiilonb6z8 pozitiv egész kitevsji hatvanyat
tartalmazza, akkor a sorozat tartalmazza egy {b, : b, = byq",n € Z7 }

végtelen mértani sorozat minden elemét.

(25 pont)

4. Pozitiv egész a,b szamokra jelolje a|b azt, hogy a osztdja b-nek.
Hatarozzuk meg azon p, g primszamokat, melyekre teljesiilnek az alabbi

tulajdonsagok:
Pl@®+ 1), es @ - 1)

(25 pont)



